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TEORIA DOS CONJUNTOS: O AXIOMA DA ESCOLHA E O INFINITO
FREITAS, Paulo Otávio Oliveira1 (paulo.oliveira25_@hotmail.com); OLIVEIRA, Ailton Ribeiro² (ailton_rol@yahoo.com.br).
1Discente do curso de Matemática da UEMS – Cassilândia;
²Docente do curso de Matemática da UEMS – Cassilândia.
O Axioma da Escolha é o segundo axioma mais discutido na história da matemática, ficando atrás somente do Quinto Postulado de Euclides. O mesmo foi oficialmente criado por Zermelo em 1904 para provar o Princípio da Boa Ordenação. Inicialmente o axioma não foi bem aceito na comunidade matemática por ser altamente não construtivo. Porém, sendo ele de importante uso para a Análise Matemática, Álgebra e na própria Teoria dos Conjuntos, foi posteriormente aceito, apesar de ressalvas, no meio matemático. O objetivo deste trabalho foi analisar a importância do axioma da escolha no estudo do infinito, notadamente na Teoria dos Conjuntos, além de seus desdobramentos em outras áreas da matemática. A pesquisa se deu por análise da bibliografia disponível em português, brasileira e estrangeira, acerca da Teoria Axiomática dos Conjuntos, fazendo-se uso também de livros de outras áreas da matemática, especialmente Análise Matemática e Álgebra, como apoio. A análise levou em conta, primeiramente, o aspecto do contexto histórico de sua criação e as consequências de seu surgimento e utilização; após isto, estudaram-se, além de seu enunciado, as várias aplicações do axioma em diversas áreas da matemática, evidenciando uma aplicação no estudo do infinito pela própria teoria dos conjuntos. Por fim, foi tratado de sua importância para a matemática em relação às demonstrações de teoremas e discussões sobre a validade deste e de outros axiomas. O axioma da escolha, com relação ao infinito, não deriva dos outros axiomas do sistema de Zermelo-Fraenkel, nem depende deles; além disso, seu uso é indispensável em boa parte dos resultados da teoria dos conjuntos, evidenciando a Teoria dos Cardinais que analisam os vários degraus do infinito, e de áreas como a Topologia, Álgebra Moderna e Análise Matemática, onde se lida com conjuntos infinitos. É, por fim, a base para a demonstração de teoremas importantes como o Lema de Zorn e o Princípio da Boa Ordenação.
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